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دولي الثالثة إعدادي  

 مادة الرياضيات 

Exercice 1 : (5 pts) 
1) a) Résoudre l'équation suivante :  𝟐(𝟑𝒙 − 𝟓) = 𝟐𝒙 − 𝟏 

    b) Résoudre l'équation suivante :  (𝒙 + 𝟔)(𝟑𝒙 − 𝟒) = 𝟎 

2) Résoudre l'inéquation et représenter les solutions sur une droite graduée :      
𝒙+𝟏

𝟑
≤
𝟏𝟒−𝒙

𝟔
 

3) a. Résoudre le système : {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑
𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟗

 

b. Ahmad et Youssef sont collectionneurs de timbres-poste. La somme de ce qu'ils ont est de 123 

timbres-poste.  

Si Youssef donne à Ahmed trois timbres-poste, Ahmed aura le double de ce que possède Youssef de 

timbres-poste.  

Combien de timbres-poste Ahmed possède-t-il ?  

Exercice 2 : (2 pts) 
Le tableau suivant donne le nombre d'heures d'absence des élèves dans une école au cours du 

premier semestre de l'année dernière.  

Le nombre d'heures d'absence 0 1 2 3 4 5 

L’effectif (le nombres d’élèves) 10 9 5 12 3 1 

1) Déterminer le mode de cette série statistique.  

2) Calculer la moyenne de cette série statistique.  

3) Déterminer la médiane de cette série statistique.  

4) Déterminer le pourcentage d'élèves qui n'ont jamais été absents au cours de ce semestre.  

Exercice 3 : (4 pts) 
Dans le plan muni d’un repère orthonormé (𝑶 ;  𝑰 ;  𝑱), on considère les points :  𝑨(−𝟐 ;  𝟏) ,   
𝑩(𝟏 ;  𝟒) et 𝑪(𝟓 ;  𝟎) 
1) Construire les points 𝑨, 𝑩 𝒆𝒕 𝑪. 

2) Déterminer les coordonnées du vecteur 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  et déduire la distance 𝑨𝑩 . 
3) Montrer que le coefficient directeur de la droite (𝑨𝑩) est 𝟏 .   
4) Montrer que l'équation réduite de la droite (𝑩𝑪) est  𝒚 = −𝒙 + 𝟓 .  
5) Montrer que le point 𝑲(𝟑; 𝟐) est le milieu du segment [𝑩𝑪] .  
6) On considère le point 𝑯(𝟐; 𝟏), déterminer l'équation réduite de la droite (𝑫) passant par le point 

𝑯 et parallèle à la droite (𝑨𝑩) . 
7) Déduire que la droite (𝑫) est la médiatrice du segment [𝑩𝑪] . 

Exercice 4 : (2 pts) 
Soit 𝑨𝑩𝑪𝑫 un losange de centre 𝑰  

On considère 𝒕 la translation de vecteur 𝑨𝑰⃗⃗⃗⃗  .  
1) Construire le point 𝑭 l'image du point 𝑫 par la 

translation 𝒕 .  
2) Montrer que le point 𝑪 est l'image du point 𝑰 par la 

translation 𝒕 .  
3) Montrer que 𝑰𝑪𝑭𝑫 est un rectangle.  

4) Soit la droite (𝜟) passant par le point 𝑰 et parallèle à 

(𝑨𝑩). Montrer que (𝑫𝑪) est l'image de (𝜟) par la translation 𝒕 .  
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Exercice 5 : (4 pts) 
1) On considère la fonction linéaire 𝒇 telle que :  𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 

a. Déterminer l'image de 𝟏 par la fonction 𝒇. 

b. Déterminer le nombre dont l’image est √𝟑 par la fonction 𝒇. 

2) Soit 𝒈 une fonction affine telle que :  𝒈(𝟕) − 𝒈(𝟓) = 𝟖 

Et dont la représentation graphique passe par le point 𝑴(𝟏; 𝟑) . 
a. Montrer que : 𝒈(𝒙) = 𝟒𝒙 − 𝟏 

b. Vérifier que le point 𝑵(𝟎,−𝟏) appartient à la représentation graphique de la fonction 𝒈 . 
3) a. Construire la représentation graphique de la fonction affine 𝒈 dans un repère orthonormé 

(𝑶; 𝑰; 𝑱) . 
b. Montrer que la représentation graphique de la fonction affine 𝒈 coupe l'axe des abscisses au point 

𝑮(
 𝟏 

𝟒
; 𝟎). 

Exercice 6 : (3 pts) 
Dans la figure ci-contre, 𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 est une pyramide régulière 

de base le carré 𝑨𝑩𝑪𝑫 et sa hauteur [𝑺𝑬] telle que : 

𝑩𝑫 = 𝟏𝟎 𝒄𝒎 et 𝑺𝑬 = 𝟗 𝒄𝒎 

1) Montrer que 𝑨𝑩 = 𝟓√𝟐 𝒄𝒎 

2) Montrer que le volume de la pyramide 𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 est : 

 𝑽 = 𝟏𝟓𝟎 𝒄𝒎𝟑 

Soit un point 𝑭 le milieu de segment [𝑺𝑬].  

On coupe la pyramide 𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 par un plan parallèle à la base 

et passant par le point 𝑭, on obtient une pyramide 𝑺𝑷𝑸𝑹𝑻 

qui représente une réduction de la pyramide 𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 de 

rapport 𝒌 

3) a. Montrer 𝒌 =
 𝟏 

𝟐
 

    b. Calculer 𝑽′ le volume de la pyramide 𝑺𝑷𝑸𝑹𝑻. 
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دولي الثالثة إعدادي  

 مادة الرياضيات 

Exercice 1 : (5 pts) 
1) a. On a :                 𝟐(𝟑𝒙 − 𝟓) = 𝟐𝒙 − 𝟏 

Alors :               𝟐 × 𝟑𝒙 − 𝟐 × 𝟓 = 𝟐𝒙 − 𝟏 

Signifie que :                 𝟔𝒙 − 𝟏𝟎 = 𝟐𝒙 − 𝟏   

Signifie que :                 𝟔𝒙 − 𝟐𝒙 = −𝟏 + 𝟏𝟎   

Signifie que :                           𝟒𝒙 = 𝟗   

Donc :                                         𝒙 =
 𝟗 

𝟒
    

D’où la solution de cette équation est : 
 𝟗 

𝟒
 

b. On a:        (𝒙 + 𝟔)(𝟑𝒙 − 𝟒) = 𝟎  
Alors :             𝒙 + 𝟔 = 𝟎       ou     𝟑𝒙 − 𝟒 = 𝟎 

Donc :                     𝒙 = −𝟔      ou            𝒙 =
 𝟒 

𝟑
  

D’où les solutions de cette équation sont : −𝟔 et 
 𝟒 

𝟑
 

2) On a:                         
𝒙+𝟏

𝟑
≤
𝟏𝟒−𝒙

𝟔
 

Alors :                     
𝟐×(𝒙+𝟏)

𝟐×𝟑
≤
𝟏𝟒−𝒙

𝟔
 

Signifie que :               
𝟐𝒙+𝟐

𝟔
≤
𝟏𝟒−𝒙

𝟔
   

Signifie que :         𝟔 ×
𝟐𝒙+𝟐

𝟔
≤ 𝟔 × 

𝟏𝟒−𝒙

𝟔
   

Signifie que :          𝟐𝒙 + 𝟐 ≤ 𝟏𝟒 − 𝒙   

Signifie que :          𝟐𝒙 + 𝒙 ≤ 𝟏𝟒 − 𝟐   

Signifie que :                 𝟑𝒙 ≤ 𝟏𝟐   

Signifie que :                   𝒙 ≤
𝟏𝟐

𝟑
   

Donc :                                𝒙 ≤ 𝟒   

D’où les solutions de cette inéquation sont tous les 

nombres réels qui sont inférieurs ou égaux à 𝟒 . 

 

3) a. On a :   {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑     (𝟏)

𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟗       (𝟐)   
 

- Dans l’équation (𝟐) on exprime 𝒙 en fonction 

de 𝒚 : 

On a :        𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟗 

Alors :                 𝒙 = −𝟗 + 𝟐𝒚 

- Dans l’équation (𝟐) on remplace 𝒙 par 

(−𝟗 + 𝟐𝒚) , on obtient : 

−𝟗 + 𝟐𝒚 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑 

Alors :                                𝟑𝒚 = 𝟏𝟐𝟑 + 𝟗 

Signifie que :                     𝟑𝒚 = 𝟏𝟑𝟐 

Signifie que :                        𝒚 =
𝟏𝟑𝟐

𝟑
 

Donc :                                   𝒚 = 𝟒𝟒 

Par suite :         𝒙 = −𝟗 + 𝟐 × 𝟒𝟒 

c.-à-d. :              𝒙 = −𝟗 + 𝟖𝟖 

Donc :                𝒙 = 𝟕𝟗 

D’où le couple (𝟕𝟗 ; 𝟒𝟒) est la solution de ce 

système. 

b.  Choix des inconnues :  

Soit 𝒙 le nombre de timbres-poste qui possède 

Ahmed. 

Et 𝒚 le nombre de timbres-poste qui possède 

Youssef. 

- Mise en système : 

{
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑        
 𝒙 + 𝟑 = 𝟐(𝒚 − 𝟑)

 

- Résolution du système : 

On a :               {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑        
 𝒙 + 𝟑 = 𝟐(𝒚 − 𝟑)

 

Alors :              {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑     
𝒙 + 𝟑 = 𝟐𝒚 − 𝟔

 

Par suite :        {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑    
𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟔 − 𝟑

 

Donc :              {
𝒙 + 𝒚 = 𝟏𝟐𝟑
𝒙 − 𝟐𝒚 = −𝟗    

 

D’où : d’après la question 3) a. le couple 
(𝟕𝟗 ; 𝟒𝟒) est la solution de ce système. 

- Vérification : 

{
𝟕𝟗 + 𝟒𝟒 = 𝟏𝟐𝟑                                            
𝟕𝟗 + 𝟑 = 𝟖𝟐 = 𝟐 × 𝟒𝟏 = 𝟐 × (𝟒𝟒 − 𝟑)

 

- Retour au problème : 

✓ Le nombre de timbres-poste qui possède 

Ahmed : 79. 

✓ Le nombre de timbres-poste qui possède 

Youssef : 44. 

Exercice 2 : (2 pts) 
1) Le mode de cette série statistique : 

On a le plus grand effectif est 12, associé à la 

valeur 3. 

Alors : le mode est 3. 

2) La moyenne : 

𝒎 =
𝟎 × 𝟏𝟎 + 𝟏 × 𝟗 + 𝟐 × 𝟓 + 𝟑 × 𝟏𝟐 + 𝟒 × 𝟑 + 𝟓 × 𝟏

𝟏𝟎 + 𝟗 + 𝟓 + 𝟏𝟐 + 𝟑 + 𝟏
 

𝐦 =
𝟎 + 𝟗 + 𝟏𝟎 + 𝟑𝟔 + 𝟏𝟐 + 𝟓

𝟒𝟎
  

𝐦 =
𝟕𝟐

𝟒𝟎
  

Donc : 𝒎 = 𝟏, 𝟖 
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3) La médiane : 

Caractère 0 1 2 3 4 5 

Effectif 10 9 5 12 3 1 

Effectif cumulé 10 19 24 36 39 40 

On a :     
 𝑵 

𝟐
=
𝟒𝟎 

𝟐
 = 𝟐𝟎 

Et on a : le plus petit effectif cumulé supérieur ou 

égal à 20 est 24, associé à la valeur 2. 

Alors : la médiane est 2. 

4) Le nombre d'élèves qui n'ont jamais été 

absents au cours du premier semestre est :   10 

Par suite :                       𝟒𝟎
               
→    𝟏𝟎𝟎 % 

                                         𝟏𝟎
               
→    𝒙 

Donc :     𝒙 =
𝟏𝟎×𝟏𝟎𝟎 %

𝟒𝟎
 

D’où :     𝒙 = 𝟐𝟓  % 

Exercice 3 : (4 pts) 
1)   𝑨(−𝟐; 𝟏)    ; ;   𝑩(𝟏; 𝟒)    ; ;   𝑪(𝟓; 𝟎) 

 
2) - On a :    𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝒙𝑩 − 𝒙𝑨 ; 𝒚𝑩 − 𝒚𝑨) 

Alors :          𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝟏 − (−𝟐) ; 𝟒 − 𝟏) 

Donc :                       𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝟑 ; 𝟑 ) 

 - On a :     𝑨𝑩 = √(𝒙𝑩 − 𝒙𝑨)
𝟐 + (𝒚𝑩 − 𝒚𝑨)

𝟐 

Alors :       𝑨𝑩 = √(𝟑)𝟐 + (𝟑)𝟐 

Donc :       𝑨𝑩 = √𝟗 + 𝟗  

D’où :        𝑨𝑩 = √𝟏𝟖 = 𝟑√𝟐 𝒄𝒎 

3) On a :   𝑨 ∈ (𝑨𝑩)  𝒆𝒕  𝑩 ∈ (𝑨𝑩) 

Alors :     𝒎(𝑨𝑩) =
𝒚𝑩−𝒚𝑨 

𝒙𝑩−𝒙𝑨
=

𝟒−𝟏

𝟏−(−𝟐)
=
 𝟑 

𝟑
= 𝟏 

4) On sait que :   (𝑩𝑪):  𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒑 

✓ Déterminons 𝒎 : 

On a :  𝒎(𝑩𝑪) =
𝒚𝑪−𝒚𝑩 

𝒙𝑪−𝒙𝑩
=
𝟎−𝟒

𝟓−𝟏
=
−𝟒

𝟒
= −𝟏 

Alors :      𝒚 = −𝒙 + 𝒑 

✓ Déterminons 𝒑 : 

On a :        𝑪 ∈ (𝐁𝑪)  
Alors :         𝒚𝑪 = −𝒙𝑪 + 𝒑 

C-à-d :          𝟎 = −𝟓 + 𝒑  
Donc :           𝒑 = 𝟓 

D’où :     (∆):    𝒚 = −𝒙 + 𝟓 

5) On a :  
𝒙𝑩+𝒙𝑪 

𝟐
=
𝟏+𝟓

𝟐
=
𝟔

𝟐
= 𝟑 = 𝒙𝑲 

Et :         
𝒚𝑩+𝒚𝑪 

𝟐
=
𝟒+𝟎

𝟐
=
𝟒

𝟐
= 𝟐 = 𝒚𝑲 

Alors : le point 𝑲(𝟑; 𝟐) est le milieu de [𝑩𝑪] . 
6) On sait que :   (𝑫) ∶ 𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒑 

✓ Déterminons 𝒎 : 

On a : (𝑫)//(𝑨𝑩) 
Alors :    𝒎(𝐃) = 𝒎(𝑨𝑩) = 𝟏 

Par suite :    𝒚 = 𝒙 + 𝒑 

✓ Déterminons 𝒑 : 

On a :        𝑯(𝟐; 𝟏) ∈ (𝐃)  
Alors :        𝒚𝑯 = 𝒙𝑯 + 𝒑 

C-à-d :          𝟏 = 𝟐 + 𝒑  
C-à-d :          𝒑 = 𝟏 − 𝟐 

Donc :           𝒑 = −𝟏 

D’où :     (𝑫):    𝒚 = 𝒙 − 𝟏 

7) on a : 𝒙𝑲 − 𝟏 = 𝟑 − 𝟏 = 𝟐 = 𝒚𝑲 

Alors :    𝑲(𝟑; 𝟐) ∈ (𝐃) 
Et puisque : le point 𝑲 le milieu de [𝑩𝑪], 
Alors : la droite (𝐃) passe par le milieu de [𝑩𝑪]   
Et on a :  𝒎(𝑫) ×𝒎(𝑩𝑪) = 𝟏 × (−𝟏) = −𝟏 

Alors :     (𝑫) ⊥  (𝑩𝑪) 
D’où : la droite  (𝑫) est la médiatrice de segment 

[𝑩𝑪] . 

Exercice 4 : (2 pts) 
1) Figure. 

 
2) On a : 𝐈 le milieu de [𝑨𝑪] 

Alors :        𝑨𝑰⃗⃗⃗⃗ = 𝑰𝑪⃗⃗⃗⃗  
Par suite : 𝑪 est l’image de 𝑰 par la translation 𝐭 . 
3) On a : 𝐅 l’image de 𝑫 par la translation 𝒕. 

Alors :   𝑨𝑰⃗⃗⃗⃗ = 𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

Et puisque : 𝑨𝑰⃗⃗⃗⃗ = 𝑰𝑪⃗⃗⃗⃗  , alors :  𝑰𝑪⃗⃗⃗⃗ = 𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
Par suite : 𝐈𝐂𝐅𝐃 est un parallélogramme.  (𝟏) 
Et on a : 𝑨𝑩𝑪𝑫 est un losange de centre 𝐈 . 
Alors : (𝑨𝑪) ⊥ (𝑩𝑫) en point 𝑰 . 
Par suite :   𝐃𝐈𝐂̂ est un angle droit.   (𝟐) 
D’où d’après (𝟏) et (𝟐) on déduit que 𝐈𝐂𝐅𝐃 est 

un rectangle. 

4) On a : 𝑨𝑩𝑪𝑫 est un losange  

Alors : (𝑨𝑩) ∕∕ (𝑫𝑪) 
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Et on a : (𝑨𝑩) ∕∕ (∆) 
Alors : (𝑫𝑪) ∕∕ (∆) 
Et on a : 𝐂 l’image de 𝐈 par la translation 𝐭 . 
Et puisque : l’image d’une droite par une 

translation est une droite qui lui parallèle. 

Alors : l’image de (∆) est une droite qui lui 

parallèle et qui passe par 𝐂 . 
D’où : (𝑫𝑪) est l’image de la droite (∆) par la 

translation 𝐭 . 

Exercice 5 : (4 pts) 
1) a- On a :  𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙  

Alors :          𝒇(𝟏) = 𝟐 × 𝟏 = 𝟐 

Donc : l’image du nombre 𝟏 par 𝒇 est : 𝟐 

 b. On a :   𝒇(𝒙) = √𝟑  et  𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 

 Alors :                𝟐𝒙 = √𝟑  

  Par suite :            𝒙 =
√𝟑 

𝟐
 

  D’où : le nombre qui a pour image √𝟑 est : 
√𝟑 

𝟐
 

2) a. On a :  𝒈  est une fonction affine 

         Alors :            𝒈(𝒙) = 𝒂𝒙 + 𝒃 

✓ Déterminons 𝒂 : 

     On a :     𝒂 =
𝒈(𝟕)−𝒈(𝟓)

𝟕−𝟓
=
 𝟖 

𝟐
= 𝟒 

     Donc :      𝒈(𝒙) = 𝟒𝒙 + 𝒃 

✓ Déterminons 𝒃 : 

On a :  𝑴(𝟏; 𝟑) appartient à la représentation de 

la fonction 𝒈 . 
Alors :                    𝒈(𝟏) = 𝟑 

Par suite :      𝟒 × 𝟏 + 𝒃 = 𝟑 

C-à-d :                   𝟒 + 𝒃 = 𝟑 

C-à-d :                          𝒃 = 𝟑 − 𝟒 

Donc :                           𝒃 = −𝟏 

D’où :          𝒈(𝒙) = 𝟒𝒙 − 𝟏 

b. On a :      𝒈(𝟎) = 𝟒 × 𝟎 − 𝟏 = −𝟏 

Donc : 𝑵(𝟎;−𝟏) appartient à la représentation 

de la fonction de 𝒈 . 

3) a.   

 

 

𝟏 𝟎 𝒙 

𝟑 −𝟏 𝒈(𝒙) 
𝑴(𝟏 ; 𝟑) 𝑵(𝟎 ; −𝟏)  

b. on a :  𝒚𝑮 = 𝟎, alors 𝐆(
𝟏

𝟒
; 𝟎) appartient à 

l’axe des abscisses. 

Et on a : 𝒈(
 𝟏 

𝟒
) = 𝟒 ×

 𝟏 

𝟒
− 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 = 𝒚𝑮 

Alors : 𝑮(
 𝟏 

𝟒
; 𝟎) appartient à la représentation 

de la fonction de 𝒈 . 

Et puisque graphiquement la représentation de 

la fonction 𝒈 coupe l’axe des abscisses en un seul 

point. 

Alors : la représentation graphique de la 

fonction 𝑔 coupe l'axe des abscisses en 𝑮(
 𝟏 

𝟒
; 𝟎) . 

Exercice 6 : (3 pts) 
1) On a : 𝑨𝑩𝑪𝑫 est un carré  

Alors 𝑨𝑩𝑫 est un triangle rectangle en 𝑨 

Par suite d’après le théorème de Pythagore 

direct, 

on a :          𝑩𝑫𝟐 = 𝑨𝑩𝟐 + 𝑨𝑫𝟐 

C-à-d :        𝟏𝟎𝟐 = 𝑨𝑩𝟐 + 𝑨𝑩𝟐 

C-à-d :        𝟏𝟎𝟎 = 𝟐𝑨𝑩𝟐 

C-à-d :       𝑨𝑩𝟐 =
𝟏𝟎𝟎

𝟐
= 𝟓𝟎 

C-à-d :         𝑨𝑩 = √𝟓𝟎 

D’où :          𝑨𝑩 = √𝟐𝟓 × 𝟐 = 𝟓√𝟐 

2) On sait que :    𝑽 =
 𝟏 

𝟑
𝑺𝑩 × 𝒉 

Alors :                   𝐕 =
 𝟏 

𝟑
× 𝑨𝑩𝟐 × 𝑺𝑬 

C-à-d :                  𝑽 =
 𝟏 

𝟑
× (𝟓√𝟐)

𝟐
× 𝟗 

C-à-d :                  𝐕 =
 𝟏 

𝟑
× 𝟐𝟓 × 𝟐 × 𝟗 

D’où :                   𝐕 = 𝟏𝟓𝟎 𝐜𝐦𝟑 

3) a. On a :   [𝑺𝑭] est la réduction de [𝑺𝑬] 
Alors : 𝑺𝑭 = 𝒌 ×  𝑺𝑬 

Par suite : 𝒌 =
𝑺𝑭

𝑺𝑬
=

𝑺𝑭

𝟐×𝑺𝑭
=
 𝟏 

𝟐
 

b. On a : la pyramide  𝑺𝑷𝑸𝑹𝑻 est la réduction 

de la pyramide  𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 

Alors :       𝑽′ = 𝐤𝟑 × 𝑽 

C-à-d :      𝑽′ =  (
 𝟏 

𝟐
)
𝟑

× 𝟏𝟓𝟎   

C-à-d :      𝑽′ =  (
 𝟏 

𝟐
)
𝟑

× 𝟏𝟓𝟎   

C-à-d :      𝑽′ =  
 𝟏 

𝟖
× 𝟏𝟓𝟎   

D’où :        𝑽′ =  𝟏𝟖, 𝟕𝟓 𝒄𝒎𝟑 
 

 


